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Примеры:
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[image: image1.wmf](

)

+

,

Z

, порождающий элемент 
[image: image2.wmf]1

=

g

 или 
[image: image3.wmf]1

-

=

g

;

2) группа 
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Определение. Порядком группы 
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 называется количество элементов в группе G. Порядком элемента a называется наименьшее натуральное число n, т.ч. 
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Запишем m в виде 
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Пусть 
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Утверждение. Пусть дана группа G и ее элемент a, тогда 
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Пусть 
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, следовательно, 
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ТЕОРЕМА. Подгруппа циклической группы сама является циклической.
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Пусть H – подгруппа циклической группы.
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Следствие. Пусть даны 
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Рассмотрим множество 
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Запись 
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Утверждение. 
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Т.к. 
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Упражнение. Доказать, что, если 
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Пример:

Пусть 
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Следствие. Пусть дана 
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Следствие. 
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Определение. Изоморфизмом 
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ТЕОРЕМА. Любая бесконечная циклическая группа изоморфна группе 
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Рассмотрим произвольную бесконечную циклическую группу 
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Рассмотрим произвольную циклическую группу порядка n 
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Следствие. 
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Упражнение. Если 
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Определение. Пусть дана группа G, подгруппа H и элемент 
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Примеры:
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Утверждение. Если 
[image: image113.wmf]gH

x

Î

 - элемент из левого смежного класса, то 
[image: image114.wmf]xH

gH

=

.

Доказательство.


Т.к. 
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Следствие. Два различных левых смежных класса не пересекаются.
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Пусть 
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Утверждение. 
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Пусть 
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ТЕОРЕМА (Лагранжа). Пусть G – конечная группа, H – ее подгруппа и j – число левых смежных классов из G по H, тогда 
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Ясно, что любой элемент группы G принадлежит какому-нибудь смежному классу, действительно 
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Следствие. Порядок элемента делит порядок группы.
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Пусть 
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Следствие. Группа простого порядка является циклической.
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Пусть 
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Утверждение. У группы 
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 существует только одна подгруппа порядка n, а именно группа комплексных корней n-й степени из 1.
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Пусть G – подгруппа в 
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